
5.2 Trojný integrál a jeho výpočet 
 

5.2.1  Vypočtěte objem tělesa T, jehož hranicí je elipsoid s poloosami a, b, c. 
 
Řešení:
Počátek bude splývat se středem elipsoidu, osy elipsoidu budou ležet na osách souřadnic. 
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5.2.2 Nechť je  měřitelná množina v Ω 2R , nechť jsou f, g funkce spojité v Ω . Nechť platí 

 Pak těleso  jehož hranici tvoří grafy funkcí f, g a část 
válcové plochy, jejíž řídící křivkou je hr
( ) ( ) .,, Ω≤ vyxfyxg ,3RT ⊂

Ω  a jejíž povrchové přímky jsou rovnoběžné 
s osou z, je měřitelné. Ukažme, že platí ( ) ( ) ( ) ( )[ ]∫∫

Ω

−== ., dxdygyxfTT µ , yxV  

 
Řešení: 
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5.2.3  Nechť S je rotační plocha, která vznikne rotací po částech hladké křivky 
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kolem osy x. Nechť platí ( ) ( ) 00 ≥≥ tat ψϕ&  v intervalu ba, , přičemž rovnosti platí nejvýše 

v konečném počtu bodů bat ,∈ . Pak rotační těleso T, jehož hranicí je plocha S, příp. spolu 

s částmi rovin x = a, x = b je měřitelné. Ukažme, že platí  ( ) ( ) ( ) ( ) .2∫==
b
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Řešení: 
Je-li speciálně x = t, je křivka k grafem funkce ( )xy ψ=  a platí 
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Je-li speciálně ( ) xt =ϕ , dostáváme ihned 
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5.2.4  Vypočtěte objem tělesa omezeného plochami 
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Řešení: 
Obě plochy jsou rotační s osou rotace z. Platí ( ) ( ) ( ) ( )21 TTTTV µµµ +== . 
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5.2.5  Určete těžiště krychle ,0,,0,0,0 〉××= aaaaT  je-li její hustota 

 ( ) .,, 642 zyxzyx =ρ
 
Řešení: 
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