5.2 Trojny integral a jeho vypocet

5.2.1 Vypoctéte objem télesa T, jehoz hranici je elipsoid s poloosami a, b, c.

Reseni:
Pocatek bude splyvat se stiedem elipsoidu, osy elipsoidu budou leZet na oséch soufadnic.
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5.2.2 Necht je Q méfitelnd mnozina v R*, necht jsou f, g funkce spojité v Q. Necht plati
g(x, y) <f (x, y) v Q. Pak téleso T < R’, jehoz hranici tvoii grafy funkci f, g a ¢ast
valcové plochy, jejiz tidici kiivkou je hrQ a jejii povrchové pfimky j sou rovnobézné
s 0sou z, je méfitelné. Ukazme, Ze plati V(T ”[f x,y) - glx, y)]dxdy

Reseni:
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5.2.3 Necht’ S je rotacni plocha, kterd vznikne rotaci po ¢astech hladké kiivky

{x = (1)

k=

y= !//(t), te <a, b>,

kolem osy x. Necht’ plati (b(t) >0a ;//(t) >0 v intervalu <a,b>, pricemz rovnosti plati nejvyse

v kone¢ném poctu bodl ¢ € <a,b>. Pak rota¢ni téleso T, jehoZ hranici je plocha S, pfip. spolu
s &stmi rovin x = a, x = b je méfitelné. Ukazme, e plati V(T')= u(T)=x I w(t)olt)dt.
Reseni:

Je-1i specidln€ x =t, je kiivka k grafem funkce y = l,//(x) a plati
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Je-li specidlng ¢(t) = x , dostavame ihned

H(0)= (r)= 2 (x) .

5.2.4 Vypoctéte objem télesa omezeného plochami

S, = {[x,y,z], xP+yt -zt = O}

S, = {[x,y,z], x* + y2 =6-— z}

Reseni:

Obé plochy jsou rota¢ni s osou rotace z. Plati V' (T')= u(T) = (T} )+ u(T,)
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5.2.5 Urgete t&ziste krychle T =(0,a)x(0,a)x(0,a), a ) 0, je-li jeji hustota
p(x,y,z)=x* y* z°.

Reseni:
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